Tw liéu tham khao Sé 50 nam 2013

PHAT HUY TINH TICH CUC VA SANG TAO CUA HQC SINH
TRONG MOI TRUONG KHAO SAT TOAN

NGUYEN TH| DUYEN'
TOM TAT
Khdo sat todn 1a mét tiép cdn day hoc ldy hoc sinh 1am trung tam. Tiép cdn nay da
va dang dwoc nghién ciru va &p dung trong cac thue hanh day hoc dé doi méi viée hoc
toan Ciia hoc sinh. Bai viét ndy trinh bay tac déng cua tiép cdn khao sat toan dén tinh tich
Cyc va Sang tao ciia hoc sinh trong quad trinh hoc toan cua cac em dua trén mgt nghién ciu
dinh tinh vé tiép cdn nay.
Tar khéa: khao sat todn, quy trinh khao sat todn, moi truong khao sat toén.
ABSTRACT
Promoting students’ being active and creative
in mathematical investigation environment
Mathematical investigation is a student-centered teaching approach. This approach
has been being studied and applied to teaching practices to innovate students’ mathematics
learning. This paper presents the impact of mathematical investigation approach on
students’ being active and creative during their mathematical learning process from a

qualitative research on this approach.
Keywords: Mathematical
mathematical investigation environment

1. Mé diu

Phéat huy tinh tich cuc va sang tao
cua hoc sinh trong qua trinh hoc toan la
mot trong nhimg yéu cau cap thiét cua
nén gido duc nudc ta trong giai doan hién
nay nham dap tmg yéu cau doi méi viéc
day hoc toan trong nha trudng phd théng
va theo Kip xu hudng tién b trong gido
duc toén trén thé gi¢i. Mac du chuong
trinh toan dd dwoc d6i mdi hudng dén
viéc phat trién tu duy toan hoc cho hoc
sinh, tuy nhién viéc hoc toan cia mét bo
phan cic em hoc sinh van chua dam bao
duge yéu td tich cuc va sang tao [2].
Nghién ciru cua tac gia ndy chi ra ring
hau hét hoc sinh, ké ca cac hoc sinh co
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investigation,

mathematical investigation process,

ning khiéu toan chi dugc giao nhiing bai
toan mang tinh quy trinh 1a chu yéu. Cac
em it co6 co hgi kham pha nhiing bai toan
mang tinh thach thire, yéu cau kha niang
giai quyét cac van dé thyc tién va cac loai
hinh tu duy bac cao. Vi thé hau hét hoc
sinh it c6 htmg thu voi cac gio hoc toan
cia minh. Trong lic d6, nhiéu nghién
ciu da chi ra réng hoc sinh that su bi
cudn hat vao mot gid hoc todn néu cac
em dugc hoc toan trong mot moi truong
chira dung nhiéu yéu t6 thach thuc va
kich thich tri to mo, tuong tuong cua cac
em [4]. Nhiéu tiép can day hoc da dugc
dé xuat dé tim kiém cac moi truong hoc
tap twong tac nham thuc ddy viéc hoc
toan cua hoc sinh nhu: tiép can hoi-tim,
giai quyét van dé, khao sat toan... Trong
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d6, khao sat toan dugc xem 13 tiép can
day hoc co thé mang lai nhiéu co hdi cho
hoc sinh hoc toan mot cach tich cuc va
séng tao. Tiép can day hoc nay da va
dang thu huat sy quan tam, nghién ciru cua
cac nha gio duc trén thé giéi nham tim
kiém cach thie dé cai tién viéc hoc toan
cta hoc sinh va phét trién nang lyc toan
hoc cho cac em. Tuy nhién, & nudc ta
tiép can nay van chua dugc quan tam
nghién ctru va ap dung mot cach rong réi
vao thuc tién day hoc & trudng phd
thdng. Vi thé, can tién hanh nhiéu nghién
ctru hudng dén viée tim hiéu tac dong cia
tiép can khao sat toan lén qua trinh hoc
toan ciia hoc sinh nham phat huy tinh tich
Cuc va sang tao cua cac em trong qua
trinh hoc toan.

Phuong phép nghién cuou chinh
dugc su dung trong nghién ciru nay la
phuong phap dinh tinh. Hai hoat ddng
chinh trong nghién ctru nay la quan sat
hoc sinh khi cac em hoc tdp trong moi
truong khao sat todn va phong van cac
em trudc va sau cac tiét hoc do. Thanh
phan tham gia vao nghién ctru ndy gém
cac hoc sinh cua nhitng 16p chon ban tu
nhién 11 A, ,11A, va 12A, & mdt truong
trung hoc phd thong viing ngoai 6 thanh
phd Hué. Cong cu ciia nghién ciru nay la
cac tinh hudng khao sat toan va bang cau
hoi phong van hoc sinh. Bé thu thap dir
liéu cho nghién ctru nay, cac cudc phong
van ban dau s& duoc thuc hién nham tim
hiéu vé moéi truong hoc toan hang ngay
cta hoc sinh. Tiép dén, cac quan sat va
ghi chii vé cac chu diém dy dinh thac day
tinh tich cuc va sang tao cua hoc sinh sé

dugc thyc hién khi cac em 1am viéc trong
moi truong khao sat toan. Sau do, cac
cudc phong van hoc sinh s& duge tién
hanh nham tim hiéu tac dong ciia moi
truong khao sat toan 1én viéc hoc toan
cua cac em. DT liéu thu dugc tir nghién
ctru nay sé dugc phan tich mot cach dinh
tinh. Giai doan dau tién trong qué trinh
phan tich dir liéu lién quan dén viéc viét
ra cac ghi nhé tir viéc xem lai cac bang
ghi hinh va ghi &m ciling nhu doc lai cac
ghi chu dugce thyc hién khi quan sat va
phong van hoc sinh. Nhirng ghi nhé nay
la c4c mo ta tom tat vé thong tin thu duge
tir cac bang ghi am va cac ghi chiu va
duoc str dung nhu nhiing thong tin ban
dau dé tim hiéu vé co hoi hoc tap da nay
sinh gitra cac hoc sinh tham gia vao
nghién ciru nay khi cac em lam viéc trong
moi truong khao sat toan. Viéc mé hoa
dir liéu s€ dua trén nhiing ghi nhé nay va
duge thuc hién bang cach ding cac tir
khoa la dat cdu hoi, dua ra cdc Y twong
V& CAC gid thuyét, thu thip va xir li dir
lidu, diea ra cdc két ludn va cac tong quat
hoa, s dung suy lugn quy nagp va suy
lugn ngoai suy,... Nhirng tr khoa nay la
nhirng thuat ngit lién quan dén cac thanh
t6 trong quy trinh khao sat todn ma hoc
sinh s& tién hanh khi cac em hoc tap
trong moi truong day hoc lay khao sat
lam trung tdm. Chldng cing 1a nhing
thanh t6 c6 mdi lién h¢ mat thiét véi tinh
tich cuc va sang tao cua hoc sinh trong
qua trinh hoc toan. Mot tiép can dién giai
s¢ dugc st dung trong khi phan tich dir
lisu dé rut ra nhiing két luan tir nhiing
thong tin thu duoc.
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2. Phat huy tinh tich cwe va sang tao
cia hgc sinh trong moi trwong khio
sat toan
2.1. Quy trinh khdo sdt toan

Khao sat toan 1a mot tiép can day
hoc dd dugc cac nha gido duc trén thé
gidi quan tam nghién ctru va ap dung vao
thuc tién day hoc tir nhimg nim 1970.
Tuy nhién, hién nay cic nha giéo duc van
chua tim dugc sy thdng nhit trong quan
niém vé thuat ngir ndy. Mot sb nha giao
duc tng ho quan diém cho rang khao sat
toan 1 tiép can mo [3, 7]. Ho cho ring
khao sat toan la qué trinh hoc sinh kham
pha céc bai toan mo bang céch tiép can tir
nhiéu con duong khac nhau nhim dua
dén nhidu y twong toan va nhiéu 1oi giai
khac nhau. Noi cach khac, khao sat toan
1a qua trinh hoc sinh tién hanh kham pha
céc bai toan c6 muc dich, quy trinh va loi
giai mang tinh chit mé. Trong khi do,

mot s6 nha gi4o duc khac lai dwa ra quan
niém khac vé cong viéc khao sat toan [5,
9]. Trong nghién ctru vé qué trinh nhan
thirc ctia hoc sinh khi cac em hoc tap
trong moi treong khao sat toan, hai tac
gia Yeo va Yeap cho rang khao sat toan
la qua trinh hoc sinh kham phéa céac bai
todn bang nhimg thao tac nhu dic biét
hoa, phong doan, kiém ching va tong
quat hdéa. Vi khao sat toan dugc xem xét
trén goc do 1a mot quy trinh nhan thtc
nén né khong bo hep vao cac bai toan mo
ma c6 thé tich hop vao céc bai toan dong.

Tu hai quan diém néu trén, co thé
xem khao sat toan la qua trinh hoc sinh tim
toi, giai quyét cac tinh hudng toan hoc
phuc tap thong qua cac hoat dong nhu
nghi Van, thir nghiém, kiém chimg, khéi
quéat hoa va phan anh. Mot quy trinh khao
st toan gom cac budc theo so do sau:

bat cau hot,
gia thuyét

7

N

Phan anh,
danh gia

Thu thap dir liéu,
tim kiém loi giai

N

e

Két luan,
tong quat hoa

Hinh 1. Quy trinh khdao sdt toan

Budc dau tién trong qua trinh khao
sat toan lién quan dén viéc tim hiéu tinh
hudng ban dau dé dat ra cac cau hoi, tim
kiém cac muc dich dé kham pha, xdy
dung cic gia thuyét bang cac hoat dong
thuc nghiém todn nhu dac biét hoa, doan
va tha, tim kiém quy luat... Budc tiép
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theo lién quan dén cac hoat dong nhu thu
thap dir liéu, tim phuong an dé giai quyét
van dé, kiém ching hay bac bo cac gia
thuyét... Bude ké tiép lién quan dén viéc
rat ra cac két luan va tong quat hoa...
Budc cudi cling trong quy trinh nay lién
quan dén céac hoat dong nhu thao luén,
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danh gia vé cac phuong an giai quyét van
dé, mo rong cac két qua tim kiém duoc,
dit ra cac cau hoi dé tién hanh nhiing
kham pha xa hon. Qua trinh khao sat toan
khong dumg lai ¢ budc ndy ma van tiép
tuc véi nhitng chu trinh tiép theo. Céc
budc trong quy trinh khao sat toan khong
dua ra cac chi dan cu thé cho viéc kham
phé céc tinh hudng riéng 1é ma chi cung
cap cic goi y mang tinh dinh hudng dé
kich thich ngudi hoc theo dudi cac nghi
van cua minh trong qué trinh kham pha
kién thirc.

Khao sat Toan

Tinh hudng
khao sat

2.2. Méi trwong day hoc liy khdo sdt
toan lam trung tam

Moi truong day hoc ldy khao sat
toan lam trung tdm la moi truong su
pham c6 dic trung thé hién ¢ viéc hoc
sinh tién hanh cac hoat dong khao sat
toan khi cac em giai quyét cac nhiém vu
hoc tap dugc yéu cau. Co bén yéu td cau
thanh nén méi truong day hoc lay khao
sat toan lam trung tam: tinh hudng khao
sat, khao sat toan, hoc sinh, gido vién
theo so db sau:

Giao vién

Hoc sinh

Hinh 2. Méi triong day hoc \dy khdo sdt [am trung tam

Khi hoc tap trong moi truong khao
sat toan, hoc sinh bi cubn hut vao cac tinh
hubng khao sat doi hoi cac em phai dit
cac cau hoi, dua ra cac gia thuyét, thu
thap dir liéu va tién hanh nghién ciru.
Kién thirc toan s& dugc chiém linh boi
nhiimg hoc sinh tich cuc tham gia vao qua
trinh khao sat toan dé tim kiém cau tra 16
cho nhimg cau hoi cia minh. Vén dé co
ban nhat trong qua trinh khao sat toan
khong phai 1a viéc hoc sinh dua ra dugc
cau tra 161 dung ma viéc cac em dat ra
duge cac cau hoi va tim kiém cho minh

mot muc dich dé kham pha tinh hudng
ban d4u. Khi tién hanh qua trinh khao sat
toan, cac em sé dat ra cho minh cac cau
hoi co6 dang nhu nhimng van dé nao dugc
dit ra trong tinh hubng nay, diéu gi s&
xay ra néu ta xem xét phan nay hay phan
kia cia tinh hudng, nhitng chién lugc giai
quyét van dé ndo s& dugc sir dung, nhiing
phuong an giai quyét van dé nao cd thé
chip nhéan, phuong 4n nao 1a téi wu...
Céc em ciing sir dung hai kiéu suy luén
dac trung khi kham pha todn do 1a suy
luan quy nap va suy luan ngoai suy. Néu
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nhu suy luan quy nap dugc xem la qua
trinh suy luan nham dua dén két qua tong
quét tir hitu han cac két qua tuong tu tir
mot sd truong hop dat biét thi suy luan
ngoai suy 1a qua trinh suy luan nham tim
kiém hodc xay dung mot gia thuyét phl
hop nhat dé giai thich cho nhitng gi quan
sat dugc [1]. Mac du khdng c6 gi dam
bao gia thuyét trén 1a ding nhung cac
kiéu suy luan nay c6 thé mang dén sy
sang tao khi hoc toan.

Vai tro ctia nguoi giao vién la cung
cap cho hoc sinh cac tinh hudng khao sat
toan mang tinh van dé cao va chira dyung
nhiéu co hoi cho hoc sinh kham pha kién
thire todn. Gido vién la nguoi dua ra cac
chi dan mang tinh dinh huéng khi that sy
can thiét dé trg gitip hoc sinh 1am sang to
cac nghi van nham gitp cac em theo dudi
nhimg kham pha xa hon trong qua trinh
khao sat toan.

2.3. Pic trung ciia finh hudng khdio
sat toan

Céc tinh hubng khao sat hop li va
16i cudn 13 yéu t6 co ban nhiam dam bao
thanh cong ciia mdt gio hoc todn trong
mdi trudng day hoc lay khao sat l1am
trung tdm [6]. Cac tac gia nay clng chi ra
rang xdy dung mot moi truong thic day
viéc hoc véi nhiéu co hdi dé hoc sinh
tranh luan va phan anh 1a can thiét nhung
chua du néu tinh hudng khao sat khong
du thach thirc va thiéu tinh kich thich qué
trinh kham ph& todn cua hoc sinh. Vay
mot tinh hubng khao sat toan phai dam
bao nhitng yéu t6 gl dé co thé thic day
viéc kham pha toan cua hoc sinh nham
phat huy ti da tinh tich cuc nhan thirc
cia cic em? Mot tinh hudng khio sat
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toan dugc xem la c6 tinh thuc dy viéc
kham pha toan cua hoc sinh néu né tich
hop dugc mot s6 dic trung sau:

- Kich thich hoc sinh dat ra cac nghi
van va Ccac gia thuyét trong qua trinh
kham pha kién thirc. Tir d6, cac em tich
cuc thu thap, xir li cac dit lidu dé tim ra
CAu tra 10i cho nhiing nghi van ctia chinh
minh, khang dinh hay bac bo nhimg gia
thuyét da duoc dua ra, tim kiém cac quy
luat hodc di dén cac tong quat hoa, tiép
tuc dé xuat nhitng cau hoi hay nhimg gia
thuyét méi dé theo dudi nhimg kham pha
xa hon.

- Mang lai nhiéu co hoi dé hoc sinh
phat huy tri twong twong va phat trién
théi quen suy nghi mdt cach sang tao.
Mot khi hoc sinh ¢ thé tiép can tinh
hudng hoc tap dudi nhiéu goc do, dit ra
dugce nhiéu nghi van va gia thuyét khac
nhau dé mé rong tinh hudng khao sat ban
dau thi cac em c6 nhiéu co hoi dé phat
huy thoi quen suy nghi mét cach phan ki
va nang luc sang tao cua ban than.

- Doi hoi hoc sinh phai tich hgp mdt
céch sang tao cac kién thirc va ki ning
khdng chi cia mon toan ma cua cac mon
hoc khac. Hoc sinh ¢6 co hdi stt dung cac
Kién thirc va ki nang lién mon theo cach
thyc té nhat khi kham pha kién thirc toén
hoc. Piéu d6 c6 nghia 1a cach thirc ma hoc
sinh suy nghi dé giai quyét cac nhiém vu
hoc tdp phai gan gidng véi cach ma céc
em suy nghi khi d6i mat véi tinh huéng
twong tur trong cudc song hang ngay.

- Vwa dem lai hing khéi cho hoc
sinh nhung vira dii thach thirc dé kich
thich cac hoc sinh theo dudi nhitng thic
méc, nghi van cta minh trong qué trinh
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kham pha kién thac. Mot mat, hoc sinh
phai c6 himg thii va thiy viéc kham pha
tinh hudng hoc tap 1a dang lam va cé y
nghia. Tur d6 cic em mong mudn tién
hanh viéc khao sat va mong muén thuc
hién thanh cong cac qué trinh khao sat.
Mit khac, mdi hoc sinh phai nd lyc tbi da
dé tiép can tinh hudng tiy theo kha ning
ctia ban than minh. Diéu nay doi hoi tinh
hubng hoc tap phai c6 nhidu diém bat dau
phu hgp véi trinh d6 khac nhau cta cac
hoc sinh trong 16p hoc.

- Thic diy qua trinh giao tiép va thao
luan gitra cac hoc sinh trong 16p hoc.

Tinh hubng phai mang lai co hoi dé hoc
sinh giao tiép va tranh luan voi nhau vé
cac y tuong todn hoc trong mot modi
truong tuong tac, 6 d6 cac em lam viée
mot cach ca nhan va hgp tac, cung nhau
chia sé cac y tuong dé tién hanh céc khao
sat xa hon.

C6 thé thdy 16 sy khac biét giita
mot tinh hudng khao sat todn va mot
nhiém vu hoc tap mang tinh truyén thong

khi so sé&nh chdng véi nhau:

Nhiém vu hoc tip truyén thong

Tinh hudng khao sat toan

- Cau hoi dugc dat ra boi giao vién

- Tép trung vao cac hoat dong ghi nhd,
nhan biét va &4p dung mang tinh quy
trinh

- Khuyén khich cac hoat dong nh¢ lai
va thuc hanh

- Tap trung chi yéu vao kién thic va ki
nang trong mon toan

- Thiéu tinh thuc té va it khi dwoc dat
trong vao maot ngit canh cu thé

- Viéc mo rong bai toan dugc thuc hién
sau khi giai bai toan ban dau

- Cho phép ngudi hoc sir dung it chién
lugc hoc tap khi giai quyét van dé

- Hoc sinh chu yéu 1am viéc mot cach
ca nhan khi giai quyét cac bai toan

- Tinh hudng ban dau c6 thé do gio vién
hodac hoc sinh dua ra, nhitng cau hoi
kham pha tinh hudng tiép theo thuong
duoc dat ra boi hoc sinh

- Khuyén khich cac hoat dong kham pha
kién thuc b::ing viéc thr nghiém, tién
doan, dic biét hoa, tong quat hoa... véi
trong tim 14 giai quyét van dé

- Khuyén khich viéc suy nghi, tudng
tuong va phan anh

- Mang dén cho hoc sinh co hoi s dung
Kién thirc va ki nang lién mdn bang cich
tich hop cac tinh hudng thyc t& vao moi
truong khao sat toan

- Mang tinh thuc té va dugc dit trong
mot nglr canh nao do

- Viéc mo rong bai toan dugc chira dung
trong tinh hudng ban dau

- POi hoi ngudi hoc phai sir dung nhidu
chién luoc hoc tap khac nhau

- Khuyén khich sy hop tac cua cac hoc
sinh vao viéc kham pha tinh huéng
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Mot quy trinh kha hitu ich trong
viéc gitip gido vién lam quen véi viéce
thiét ké cac cau hoi hiéu qua trong day
hoc toan duoc dé xuit bsi Sullivan va
Lilourn [8] s& duoc van dung dé thiét ké
cac tinh hudng khao sat toan. Quy trinh
nay gém ba budc nhu sau:

Bude 1: Nhan ra mot ch dé can day.

Budc 2: Thiét ké mot cau hoi dong
va tim céu tra 101 cho cau hoi do.

Budc 3: Thiét ké tinh hubng khao
sat toan tuong trmg ma qua trinh kham
phé tinh huéng nay bao ham viéc tim ra
céu tra 101 cho cau hoi dong nai trén.

Xét vi du vé viéc thiét ké mot tinh
hubng khao sat toén:

Budc 1: Chu dé bai hoc 1a s trung
binh.

Budc 2: Cau hoi dong co thé 1a:
Piém thi tot nghiép cudi cap cic mon
Toan, Van, Li, Sinh, Su va Anh van cia
ban An lan lwotla 7, 8, 6, 5, 7 va 9. Diém
trung binh cac mon thi tér nghiép ciia
ban An la bao nhiéu?

Bu6c 3: Tinh hudng khao sit toan
twong tmg 1&: Piém trung binh cac mdn
thi tér nghiép cudi cap Toan, Van, Li,
Sinh, Sur va Anh van cua ban An la 7.
Piém thi méi mén ciia ban An 1A bao
nhiéu?

RO rang viéc kham pha tinh huéng
nay s& gitp hoc sinh tim ra dugc nhiéu
101 gidi khac nhau trong d6 c6 ca cau tra
101 cho cau hoi dong tuong Gng. Trong
khi viéc tra 101 cau hoi dong hudng hoc
sinh dén viéc ap dung kién thirc mang
tinh quy trinh thi tinh hudng khao sat
toan nay s& mang lai nhidu co hoi dé cac
em thuc hanh vé khai niém s6 trung binh
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nham hiéu sau hon vé khai niém nay.
2.4. Tinh tich cwe va sang tao ciia hoc
sinh trong mai truwong khdo sdt toan

Nhiing tinh hudng khao sat toan co
tinh thic ddy viéc hoc s& mang dén himg
khoi cho hoc sinh va kich thich cac em
kién tri tim Kiém nhimg khdm pha xa
hon. Két qua tir viéc quan sat 16p hoc da
cho thay ning lyc suy luan, dic biét 1a
suy luan quy nap va suy luan ngoai suy
duoc phat huy khi cac em khédm pha céc
tinh hudng khao sat todn. Khi tién hanh
cac hoat dong khao sat toan, hoc sinh sé
dung suy luan quy nap dé dé xuit cac gia
thuyét théng qua viée tién hanh cac hoat
dong du doan, thir nghiém, tim kiém quy
luat, tong quét hoa... Cac em s& ding suy
luan ngoai suy dé dua ra cac gia thuyét
phU hop nhét tir nhimng dir liéu d co dé
kham pha tinh huéng ban dau. Co thé
thdy rd diéu ndy qua viéc phan tich dap
ung cua hoc sinh khi cac em lam viéc voi
tinh hudng s6 hinh.

Tinh hudng I (s6 hinh). Du dodn sé
hang tong qudt ciia cic day sé tam gidc,
hinh vubng, ngi gidc.

Tinh hudng nay dugc thiét ké dé
day tiét tu chon trong chuong D&y s,
cép sb cong va Cip sb6 nhan, Pai s va
Giai tich 16p 11 Nang cao. Muc tiéu cua
tiét hoc nay la nham gitp hoc sinh 1am
quen Vvéi chién luoc tim kiém quy luat, cu
thé 1a tim Kiém quy luat dé dyu doan két
qua caa mot s bai toan trude day dugc
phat biéu dudi dang ching minh céc
dang thirc & bai Phép quy nap. Giéo vién
s& dung md hinh biéu dién tryc quan tir
céc phiéu hoc tap dé giai thich cho hoc
sinh thuat ngir s6 hinh. Dung mot da giac
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déu 16i k dinh (k>3) va canh la 1 don vi.
A la mét dinh cua da giac do, thuc hién
cac phép vi tr tam A ti s6 1, 2,..., n-1
(n>2) s& thu dugc nhimng da giac déu k
canh vi tu voi da gidc ban dau. Trén cac
canh cia da giac d6, xuét phat tir dinh A
danh diu cac diém cach déu nhau mot
khoang bang don vi. S6 cic diém dugc
danh déu trén tat ca cic mién da giac
dung duoc goi 1a sb k-giac thu n cua day

s6 k-giac. Tiép dén hoc sinh trong 16p
duoc phan thanh cadc nhom va duoc giao
céc phiéu hoc tap co chira mé hinh biéu
dién tryc quan cua cac so k-giac dé tu
kham pha.

Day s6 tam giac: Hoc sinh dém sb
chim trén mdi hinh biéu dién va tim ra sé
hang thtr n cua day sb nay Ia tong n sb
hang d4u ctia mot cép s cong c6 sb hang
dau 1a 1 va cong sai 1a 1:

A /
R
L

. o b

t=1] t,=1+2 | t,=1+2+43

t,=1+2+3+4

t, =142+3+4+---+n=n(n+1)/2

D4y s6 hinh vudng: Hoc sinh dém sé cham trén mdi hinh biéu dién va tim ra sd
hang thtr n ctia ddy SO nay la tong n s6 hang dau cua mot cap so cong co s6 hang dau la
1 va cong sai la 2. Mot so hoc sinh thi phat hién ra quy luat khac, cac em nhén ra so6

hang thtr n trong day s6 nay 1a s chinh phuong n?:

s,=1+3 | s;=1+3+5

S, =1+3+5+7

S, =1+3+5+7+--+(2n-1)=n’

51:1 52:22 53:32 54=42

S, =N

D4y s6 ngii gidc: Tuong ty hoc sinh tim ra s6 hang thtr n ciia ddy s6 nay la tong n

s6 hang dau ciia mot cip sb cong co sb hang dau 12 1 va cong sai 1a 3:

p, =1 p,=1+4 p,=1+4+7

p,=1+4+7+10

p,=1+4+7+10+---+(3n-2)
=n(3n-1)/2

Hoc sinh khong dung lai ¢ viée tim
kiém s6 hang tong quat cua cac day sb
tam giéc, hinh vubng va ngii giac ma con
tu minh dat cac cau hoi dé kham xa hon
vé tinh hubng cac sé hinh nay. Cac em
thic méc liéu c6 thé du doan sb hang

téng quat cia mot day s luc giac va day
s6 k-giac véi k>3 tir tinh hudng nay hay
khong. Mot sb hoc sinh d& nhin ra duogc
su twong tu khi tim kiém quy luat du
doan sb hang téng quét cua ddy s6 tam
giac, hinh vuéng va nga giac. Cac em
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nhan thdy t 14 tong n sb hang dau cua
mot cp s6 cong o sO hang dau 1a 1 va
cong sai 1a 1 dén s, la tong n sb hang
dau cta mot cp s6 cong co sd hang dau
la 1 va cong sai 12 2 va p_la tong n sb

— f

L lam Cf\uc .
—- 9y

1

_1d C__jl aC 5 A

. N%s.rcjx ;\1’! Pr = A+G4 +3 ‘f A -2 = ' - .._\
+(4n-3) = -'%—(4 +4n-%) = ..;L,_(_(if\fll

Licgioe's Qg = A4 S49¢

C6 thé noi hoc sinh da st dung kiéu
suy luan ngoai suy khi m¢é rong kham
pha trong tinh hudng ndy. Tir viéc nhan
ra quy luat ddi voi s6 hang téng quat cia
day sé tam giac, hinh vudng va ngii giac,
bang cach twong ty hoc sinh di dén gia
thuyét vé sb hang tong quat cua day sb
luc giac. Cac em ciing nhan thiy s hang
tbng quat cia ddy s6 tam giac, hinh
vuong, ngil giac va luc giac déu co sb
hang dau 1a 1 va cong sai bang sé canh
cua cac hinh do trir di 2 nén cac em ciing

= A4dr

A+3+S 4. .. 4dn-4

hang d4u ctia mot cép s cong c6 sb hang
dau 1a 1 va cong sai 1a 3. Tir 6 cac em
dua ra gia thuyét ciia minh vé s hang
tong quat h_ciia mot ddy so luc giac:

Tt

F

ol

dé xuat mot gia thuyét vé so hang tong
quat cia mot ddy sé k-giac voi k>3 la
tong n s6 hang dau cia mot cip sb cong
c6 s hang dau 1a 1 va cong sai 1a k-2

hay u, =2 (2+(n-1)(k-2)).

Mot s6 hoc sinh con tién hanh nhiing
khdm ph4 xa hon khi ¢ ging tim kiém
méi lién h¢ giita cac s6 hinh nay. Cac em
dua ra mot s6 du doan thu vi khi cd ging
tim kiém mbi lién hé giira cac s6 hinh dya
trén biéu dién hinh hoc ctia chiing:

A1

s, =t +1,

n

p,=n+3t, ,

C6 thé thay nang lyc giao tiép toan
hoc bang cac biéu dién bdi ciia hoc sinh
s& dugc phat huy khi cac em lam viéc
trong moi truong khao sat toan. Hoc sinh
khong nhimg 1am toén voi cac biéu dién
dai s6 ma cac em con dung cac biéu dién
hinh hoc nhu mot phuong tién dé tién
hanh qué trinh suy luan ngoai suy nhim
tim kiém cac gia thuyét khi tién hanh qua

194

trinh khao sat toan. Bén canh do, viéc ¢
gang tim kiém biéu dién boi trong qua
trinh khao sat toan da lam cho tri tuéng
cua hoc sinh phong phu hon. Hoc sinh da
dua ra duoc mot sb dang biéu dién khac
nhau cua day s6 (n*). Tir déy cac em ciing
tim ra moi lién hé giira cic dang biéu
dién khac nhau cua day sé (n?) voi mo
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hinh  hinh  hoc biéu dién tong
S, =1 +22+-.+n’. Céc em d& sir dung mdi
lién h¢ giita cac biéu dién hinh hoc d6 dé
du doan két qua cua S, khi nhan thay

n(n+1)(2n+1)
—
Sau do6 cac em dung phép chimg minh quy
nap d¢é kiém chimg dy doan ctia minh.

35, =(1+2+--+n)(2n+1) N€N g =

.....
-----

.......

oooooooo

MGt s6 hoc sinh con tién hanh nhiing
khdm ph4 xa hon khi c6 ging tim kiém
phuong phéap tinh truc tiép S,. Cac sd
hang 12, 22,..., n? trong téng nay lam céc em
lién tuéng dén viée st dung cac hiang dang
thirc dang (1+x)" V6i x=0,12..n. TUy
nhién khi cac em cong cac hang dang thirc

4 - 4%

QP B3 184 4P

= (19 431 324327423
tn_,.,ﬂj j,é,ﬁ,yﬁ 3130130 0}

vé theo vé thi cac s hang 22, 2%,.. n? bi
trigt tiéu nhung lai tim ra tong
S, =1+2+---+n. Diéu d6 lam cho cac em
nghi dén viéc ding cic hing dang thirc
dang tuong ty nhung bac phai cao hon 1
don vi 1a (1+x)°. Cac em thay x=0,12,...n
Vao héng déng thire dang (1+ x)3;

o (niPI = (1) # I3[ 121 rn); ;{ 4121 -rn) .
%:,i( @3- (ny) — nﬂz) = pnf )= ,f..,ﬁ) ll[nTL)finf)

Mot s hoc sinh khong ding lai &
viéc tim ra tong S,, bang cach tuong tu
cac em cho rang c6 thé ding céc hang
dang thuc dang (1+x)* dé tinh tong
S,=1+2°+...+n°. RO rang, dy doan cua
cac em la chinh xac. C6 thé thidy moi
truong khdo sat toan dd mang dén cho
hoc sinh nhiéu co hoi dé kham pha kién
thire todn. Cac em khong bi go bo vao
cac phuong phap giai quyét cac bai toan
dugc trinh bay trong sach gido khoa ma
cb gang tim kiém cac con duong tiép can

¢

khac cho riéng minh. Cac em tu do dé
XUat cic gia thuyét va theo dudi cac y
tuong dé tim kiém cho minh nhiimg két
qua méi va thi vi bang cach tién hanh
cac hoat dong ngoai suy, quy nap, tuong
tu, tim kiém quy luat va tong quat hoa.
Bén canh do, viéc kham pha cac tinh
hudng khao sat mé con mang dén co hoi
cho hoc sinh tim ra cac phuong an giai
quyét van dé phd hop véi kha niang cia
ban than minh. C6 thé thdy & diéu nay
qua viéc phan tich dap tng cua hoc sinh
véi tinh hudng tai khoan tiét kiém.
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Tinh huéng 2 (zai khodn tiét kiém).
Mot khdach hang muon giri tiét kiém tai
ngan hang véi sé tién 1.000.000d. C6 hai
phiong dn dé khdach hang dé hea chon,
phwong dn thir nhdt 1 c6 thé nhdn I4i
sudt 7%/nam hodc phirong dn thir hai [a
nhdn ngay mét phan thwong 10.000d ciia
ngan hang va lai sudt 6%/mdam. Ban c6
thé fe van cho hanh khéich dé nén chon
goi ki guri nao?

Tinh hudng nay dugc thiét ké dé
day phan cong thirc 13i kép trong bai Liy
thira v6i s6 mil thuc, chuong Ham sb liy
thira, ham s6 mii va ham s6 logarit, Giai
tich 12 Nang cao. Pay dugc xem 1a mot
tinh hudng dich thyc véi bdi canh x& hoi
gan lién véi kinh nghiém hang ngay cua
hoc sinh doi hoi phai cac em phai s
dung kién thirc toén dé kham pha. Mot sd
hoc sinh cho ring khach hang d6 chon
phuong an nao trong hai phuong an dugc
dua ra thi 14 suat sau mot nim ciing
gibng nhau. Néu chon phwong an thir
nhét thi sau mot ndm khach hang d6 nhan
dugc s tién 13i 12 7%x1.000.000 = 70.000d
con néu chon phuong 4n thir hai thi sau
mot nam khach hang ciing nhan dugc )
tién 14 14 10.000+6%x1000.000 = 70.000d.
Tuy nhién mot s hoc sinh lai ¢6 ¥ kién
khac. Céc em cho ring néu gui trong
vong mot nam thi phuong an tha hai s€
mang V& tién 1 nhiéu hon bang cach
dem 10.000d tién thuong gui tiép vao
ngan hang. Luc d6 tién 14i cua khach
hang sau mot nam
10.000 + 6%x (1.000.000 +10.000) =70.600d.
Mot sb hoc sinh lai khong dong v voi ¥
kién trén, cac em cho ring néu dem
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10.000d tién thuong gui tiép vao ngan
hang nhung theo phuong 4n thir nhat thi
s& c6 thém tién 14i 13 7%x10.000=700d va
khach hang s& nhan duoc s tién 13i trong
mot nam la
10.000+6%x1.000.000+ 7%x10.000 = 70.700d
Mot sb hoc sinh khac con tién hanh
nhimng khao sit xa hon khi tim kiém
phuong 4n tdi wu cho khach hang d6 voi
Ki han tir 2 nam try 1én. Cac em cho rang
néu goi tir hai nam tro 18n thi phuong an
thir hai s& mang vé cho khach hang d6 sé
tién 14i nhiéu hon. Cac em li giai y kién
cua minh nhu sau:

Phuong 4n 1: x(1+0,07)".

Phuong 4n 2: (x+10.000)(1+0,06)"
Vi x 14 b tién gdc, n 12 6 nam giri.

Xét ti s6

x(1+0,07)"
~ (x+10.000)(1+0,06)’

:@ 107 <len<l (ne¥).
101\ 106

Véi n=1 thi A<1 nén chon phuong
an 2.

Véi n>2 thi
phuong an 1.

C6 thé thay hoc sinh d4 dwa ra
nhiéu y twong khac nhau khi kham pha
tinh hudng thuc té trong méi truong khéo
st toan. Didu d6 thé hién muc do phan ki
trong tu duy cua hoc sinh khi cdc em
duge ty do trao dbi va tranh luan cac y
tuong todn hoc cua minh véi ban hoc.
Khi hoc sinh 1am viéc véi nhirng tinh
hubng mé va doi hoi phai dua ra nhidu sy
lya chon thi tu duy cua cac em hudng
dén viéc tim ra phuong an t6i wu dé giai

A>1 nén chon
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quyét van dé. Bén canh d6 viéc tién hanh
cac hoat dong khao sat toan trén cac tinh
huéng m& con mang dén nhiéu co hoi dé
hoc sinh dat ra cAc van dé méi dé ty minh
kham pha. Tuy theo tri twong tuong va
kha nang sang tao ctia minh ma cac em
c6 thé dat ra cho minh cac van dé phu
hop dé kham pha tinh huéng ban dau.
Cac em khong chi tim ra nhiéu con
duong khac nhau dé giai quyét van dé ma
con sang tao ra cac bai toan phu hop voi
kha ning ciia minh dé theo dudi. Co thé
thay & diéu ndy qua viéc phan tich dép timg
cta hoc sinh dbi voi tinh hudng thuy triéu.

Tinh hudng 3 (thuy triéu). Thuyén
trueong cua cac tau cho hang thuong phdi
chii y dén thiy triéu khi muén cho tau
Cdp mot bén cang ndao do vi myc nudc
triéu tai cang dé c6 thé thay doi rat lom
tir thoi diém nay dén thoi diém khdc
trong mot ngdy. Gida sir rang ché dé thiy
triéu tai cang Chan May 1a ban nhdt triéu
VGi dinh triéu xay ra lic 5h va 17h, muc
nuéc trieu hic dé 1a 10m va chan triéu
Xdy ra lic 11h va 23h, Muc miede triéu
liic d6 la 6m. HAY vé mdt do thi ma no co
thé du bdao muc nude triéu tai cang Chan
May ké tir lic Oh.

Tinh hudng nay dugc thiét ké dé
day tiét tu chon trong chuong Ung dung
dao ham dé khao sat va v& dd thi ciia ham
s6, Giai tich 12 Nang cao. Hau hét cac
bai toan vé khao sat va vé dd thi cua ham
sb déu bit dau béng viéc cho mot ham s
va yéu cau hoc sinh khao sat va vé do thi

ctia ham s6 d6. Tinh hudng nay mang dén
cho hoc sinh mét trai nghiém khac vé cac
bai toan v& db thi ciia ham sb bang cach
st dung nhitng sb liéu cua bai toan dé mé
phong d6 thi va sau d6 1a tim ham sb
tuong Ung.

Pay 1a mot tinh hudng mé vé phia
gia thiét doi hoi nguoi hoc phai thém
gia thiét vao dé khao sat. TUy theo kha
ning sang tao cua ban than ma mdi hoc
sinh c6 thé chon cho minh mot muc dich
dé kham pha. Van dung kién thic duge
hoc tir mon Vat If, hau hét hoc sinh cho
raing muc nudc tridu tai bén cang nay
dao dong theo dang song. Bén canh do,
kién thirc vé dao dong s6ng ma cac em
dd duoc biét 1a dao dong diéu hoa nén
cac em thém vao gia thiét 1a “dao dong
cia muc nuéc tridu 1a dao dong diéu
hoa” dé kham pha tinh hudng nay. CAc
em déu hinh dung duoc muc nudce tridu
dao dong theo dang dd thi mot ham sin
hoac ham cosin. Tur d6 cic em dua ra
duge mot dd thi ma co thé du bao duge
murc nude tridu tai cang nay. Mot s6 hoc
sinh cho réng dao dong cua myc nudc
tridu khong nhét thiét 1a mot dao dong
diéu hoa ma n6 cd thé 1a mot dao dong
hon hop. Cac em dua ra d6 thi co thé
md ta muc nudc triéu theo dang dao
dong hon hop tai cang nay. C6 thé thay
mtrc do phan ki trong tu duy cua hoc
sinh khi cac em khao sat cac tinh hudng
mo:
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12 34567 8 31011

12 34 5 7T 8 3100

Dao dong diéu hoa

Dao déng hon hop

Hoc sinh con tién hanh nhimg hoat
dong khao sat xa hon khi tim kiém ham
s6 twong tmg voi dd thi trén trong truong
hop dao dong ctia muc nudc tridu 12 mot
dao dong diéu hoa bang cach viét phuong
trinh cua mot dao dong soéng

N < T, 5w
f(t):25|n(6t—3j+8 hoac f(t)—ZmS((at 6j+8
Con véi trudng hop dao dong hon hop thi
cac em chua tim ra dugc ham sb tuong
mg v6i nd. Piéu do ciing co thé li giai
dugc vi dé tim ra mot phuong trinh cho
mot dao dong hdn hop doi hoi thém kién
thirc to4n cao cap vuot ra khoi hiéu biét
cua cac em hoc sinh ¢ béc trung hoc phé
thong.

C6 thé thdy hoc sinh d4 véan dung
mot cach linh hoat kién thirc va ki ning
lien mon khi kham phé tinh huéng nay.
Céc em d4 van dyng mot cach linh hoat
hiéu biét ciia minh dé giai quyét cac tinh
hubng thyc té. Cac em d4 biét chuyén tir
tinh hudng thyuc té thanh mot bai toén va
tim kiém phuong hudng giai quyét bai
toan d6 roi 1i giai két qua cta bai toan do
theo tinh hudng thyc té. Viéc kham pha
c4c tinh hudng thuc té trong moi truong
khéo sat toan dd mang dén nhiéu co hoi
dé hoc sinh phat huy ning lyc md hinh
hoa. Ngoai ra nhimg tinh huéng khao sat
m& con tao diéu kién cho cac em phat
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huy tri twéng twong va sang tao cua ban
than minh. Chuan bi cho hoc sinh thanh
cng voi nhitng tinh hudng nay 1a chuan
bi cho cac em ning lyc giai quyét van dé
dé thanh cdng trong cudc song hang ngay
Cua cac em sau nay.

Két qua tir viéc phan tich dap ung
cua hoc sinh trong moi truong khdo sat
toan va phong van cac em sau cac tiét
hoc @6 cho théy tinh tich cuc nhan thirc
trong qué trinh khao sat toan cua cac em
thé hién & nhiéu phuong dién khac nhau:

- Hung khoi va thich tha khi kham
pha cac tinh hudng chtra dung nhimg yéu
t6 kich thich va mang tinh thach thuec.

- Tap trung va kién tri theo dudi cac
y tuong cua minh trong qua trinh khao
sat toan.

- Thoai mai giao tiép cac ¥y tudng
toan vaéi ban hoc.

- Tu minh tim kiém va dt ra cac cau
hoi dé tién hanh cac khao sat xa hon...

Tinh séang tao trong qua trinh khao sat
toan cua hoc sinh ciing dugc biéu hién &
nhiéu khia canh khéac nhau:

- Pit ra duge nhidu cau hoi va nhiéu
van dé¢ dé kham pha tinh hudng ban dau
dic biét 1a trong cac tinh huéng mo.

- Pua ra dugc nhidu gia thuyét bang
cac hoat dong thyc nghiém toan, suy luan
quy nap va suy luan ngoai suy.
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- Tim kiém quy lut bang hoat dong
dac biét hoa, doan-thtr va khai quat hoa.

- Mo rong tinh huéng ban dau va tim
kiém phuong thirc giai quyét van d& qua
hoat dong tuong tu.

- Tim kiém duoc nhiéu phuong an
giai quyét van d¢, nhicu 10i giai khac
nhau khi kham phé céc tinh huéng mé. ..
3.  Kétluan

Nhiéu hoc sinh c6 cam giac so mon
toan va thu dong khi hoc mon hoc nay la
do viéc day hoc toan trong nha truong
phd théng thuong cha trong nhidu dén
viéc dua ra dugc cac cau tra 161 ding.
Trong khi d6, khao sat toan 1a mot tiép
can day hoc mang dén cho hoc sinh nhiéu
co hoi kham phéa kién thirc toan trong
mot moi truong hoc tap tht vi va mang
tinh twong tac cao. O d6, hoc sinh duge
tu do theo dudi cac y twong phl hop voi
mic dd nhan thic cua chinh minh ma
khong bi rang budc baoi viéc phai dua ra
dugc nhitng cau tra 101 dung. Cac em co
nhiéu co hoi giao tiép cac ¥ tuong toan
mot cach thoai mai voi ban hoc. Diéu nay
mang dén cho hoc sinh mot tam thé hing

khai khi bude vao cac gio hoc toan. Pay
dugc xem 14 yéu té co ban dé thac day
tinh tich cuc nhan thiac trong qua trinh
hoc toan cua cidc em. Bén canh d6, viéc
hoc sinh dwgc khuyén khich khdm pha
kién thirc thong qua qua trinh thuc
nghiém toan béng cac hoat dong quan sat,
doan va thir, dic biét hoa, tim kiém quy
luat, tuong tu, khai quat hoa... trong qua
trinh khao sat toan dd mang dén nhiéu co
hoi dé cac em phat huy ning luc sang tao
cia ban than minh. Nhiing hoat djng
khao sat todn véi cac tinh hudng thuc té
ma hoc sinh can mo phong dé hiéu va su
dung chung ciing tao ra méi trudong dé
hoc sinh phat huy nang lyc mo hinh hoa
toan hoc ctia minh. Vi thé, cac gido vién
toan can tich hop tiép can khao sat toan
vao viéc day hoc cua minh dé d6i moi
viéc hoc todn cua hoc sinh trong nha
truong phd théng huéng dén phat huy
ning lyc hiéu biét toan va sir dung toén
dé giai quyét cac van dé thyc tién nham
chuan bi cho cac em thanh céng trong
cudc song sau nay.
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